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Zadaci:

1. a) Linearan operator f: R® — R definisan je sa f(x) = (%, d), gdje je d = T — 2k.
Naci matricu operatora u bazi {(1,0,1), (0,2,3), (2,3,4)}.
b) Dokazati da je operator L linearan, a zatim naci njegovo jezgro i sliku.
L: My(R) » M,(R),L(A) = 24— AT
2. Nadi rastojanje polinoma g(t) € P, od potprostora L = {f(t) € P<,: 2f(0) — 3f(1) =
03}. Skalarni proizvod je definisan na standardni nacin.
3. Dokazati da je operator:
A(x,y,z) = Qx+2y+2z,2x —y—4z,2x — 4y — z)
simetri¢an, a zatim naci ortonormiranu bazu u kojoj je matrica operatora dijagonalna.

Teorija:

1. a) Definicija karakteristi¢nog polinoma i sopstvene vrijednosti linearnog operatora.
b)Broj A, € C je sopstvena vrijednost linearnog operatora A: V — V ako i samo ako
postoji nenulti vektor x, € V takav da je Ax, = Ayx,. Dokazati.

2. a)Ako je potprostor L Euklidskog prostora E invarijantan u odnosu na operator 4,onda
je ortogonalni komplement L+ invarijantan u odnosu na konjugovani operator A*.

b)Ako je A: E — E simetri¢ni operator, tada postoji ortonormirana baza prostora E
sastavljena od soptvenih vektora operatora A.



